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1. Dinh nghia

e Cho y = f(x) xac dinh trong (a; b), xo € (a; b). Ta néi ring f lién tuc tai xo
néu lim f(x) = f(x).
X—Xp
< V{x} C (a;b), x, = xp thi Ii_)m f(xa) = f(x0)
<= Ve >0, 36> 0sao cho néu |x — x| < & thi |f(x) — f(x0)| < ¢
@ Lién tuc 1 phia
Cho y = f(x) xac dinh trong (a; xp]. Ta néi ring f lién tuc tréi tai xp néu
lim f(x) = f(x0)

X=Xy
Tuong tu, ham y = f(x) xac dinh trong [xo; b) goi la lién tuc phai tai xo néu
lim f(x) = f(x)

x—rxg

o Nhan xét: f lién tuc tai xp € (a; b) < f lién tuc phai va lién tuc trai tai xo.

e Ta ndi f lién tuc trong (a; b) néu né lién tuc tai moi xg € (a; b).

o Ta néi f lién tuc trén [a; b] néu né lién tuc trong (a; b) va lién tuc phai tai a,
Iiér\] tuc trai tai b. .
D6 thi cda ham lién tuc trén [a; b] 13 1 dudng "nét lién"
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1. Dinh nghia

@ Trudng hgp ham f khdng lién tuc tai xp ta ndi f gidn doan tai xg. Cac trudng

SSEENIEN

Q\

hop xay ra dbi v6i ham gian doan tai xp.
f khong xac dinh tai xp.
f xac dinh tai xo nhung A lim £(x).

X—rXp

f xac dinh tai xo, 3 lim f(x) # f(x).
X—>X0

Phan loai diém gian doan:

Diém gidn doan xp goi 13 loai 1 néu cac gidi han lim f(x), lim f(x) ton tai
x—}xg' x~>><07

hitu han.

h=f(xo 4+ 0) — f(xo — 0) goi I3 budc nhay.
Néu f(xo + 0) = f(xo — 0) thi diém gidn doan loai 1 nay goi I3 diém gian
doan khit duge(bé dugc).

Diém gian doan xp goi I3 loai 2 néu né khéng I3 loai 1.
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1. Dinh nghia

Vi du 1: Xét tinh lién tuc cla ham:
2 A >
f(x):{x +1néux>0

P a 13 tham sb
a—xnéux<0( m s0)

Gidi:
V6i x > 0: f(x) = x2+ 112 ham so cap xac dinh nén lién tuc Vx > 0
Vé6i x < 0: f(x) = a— x 1a ham so cAp xac dinh nén lién tuc ¥x < 0
Taix=0:f(x)=
I|m f(x) = Iim (X2 +1)=1
I|m f(x ): I|m (a—x)=a
:>Ham f I|en tuc ta_l
x=0& Iim0 f(x)=17(0) & Iing f(x)= lim f(x)=f(0)=a=1
X—> x—0+

3 x—0~
KL: Néu a =1 thi f lién tuc Vx € R.
Néu a # 1 thi f lién tuc Vx # 0 va x = 0 13 diém gian doan loai 1.

5/8



1. Dinh nghia

a)

Vi du 2: Tim va phan loai diém gian doan:

1 x—1
Gidi:
x =1 13 diém gin doan duy nhAt
1 1
lim f(x)= lim ———— =0, lim f(x)= lim ——=1
x—1t x—=1t 1 +2X 1 x—1- x—=17 1 + 2)( 1

= x =113 diém gian doan loai 1.

-1 :
f(X) = (X_Xl)w cé 2 diém glén doa_n: X = 1, x = 2.
Xétx=1: 1 1
X — .
>|<[>nl Flx) = >|<[>nl (x—1)(x—2) >|<T>11 x—=2 =-1= x|l>m Flx) =

= x =113 diém gian doan loai 1.
Xét x =2 lim f(x)= lim

x—2+t x—2t X —
= x = 2 la diém gian doan loai 2.

2~

lim f(x)

x—1=
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1. Dinh nghia

Vi du 3: Xét tinh lién tuc:
Ji+x—-1 |
f(x) = X néu x # 0 (a 13 tham sb)
a néu x =0

J1+x—-1

X

Gidi:

V6i x #0: f(x) =

Taix=0:1(0)=a
Vitx—-1 1

xlgno fix) = lﬂno T x 3 1
Ham f lién tuc tai x = 0 < Iim0 f(x)=f(0) <<= a= 3
X—

KL: Né&u a = % thi £ lién tuc Vx € R.

4 1 d
Néu a # 3 thi f lién tuc tai Vx # 0 va x = 0 13 diém gian doan loai 1.

13 ham so cAp xéac dinh nén lién tuc Vx # 0.
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2. Tinh chit

a) Néu f, g lién tuc tai xo thi f + g, f.g, — (g(x) # 0) lién tuc tai xo.

0| -

b) Dinh ly Weierstrass:
Néu y = f(x) lién tuc trén [a; b] th né dat gid tri max, min trén
[a; b],3 x1,x € [a; b] :
f(x1) = maxapf(x), f(x2) = minp,pf(x)

c) Dinh ly Bolzano:

Néu f : [a; b] — R lién tuc va f(a).f(b) <0 thi 3 c € [a;b] : f(c) = 0.
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